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I.1. RADACINA PATRATA A PATRATULUI UNUI NUMAR NATURAL.
ESTIMAREA RADACINII PATRATE DINTR-UN NUMAR RATIONAL

L

9.

. Aritati ci numirul x este patrat perfect, pentru orice # € N, unde x =3>"" . 4*""

Stabilifi care dintre urméatoarele numere sunt patrate perfecte:
a) 25,9, 35, 46, 144, 180, 289, 324, 340, 361;

b} 152: ("_7)47 3]03 (710)53 (7”]4)127 (77)9: (724)1 (732)65

c} 76!’1, 54H+2’ 18”Z+I, ]7n2+n, ]4//:7/#4: 0> 1’ ne N

. Stabiliti valoarea de adevar a urmatoarelor propozitii:

a) V81 =9; b) V72 =7; ) (=6)* =—6; d) (-108)* =-108;
e) V64a® =8a,a<0; ) \(=36a%)" =364*; ) V254°b* =5a%h, b<0.

. Rezolvati ecuatiile:

a) x* =49; b) x* = 121; c) 4x? =1600; d) 5x* =320;
e) —3x* =—48; i ¥ +16=241; g) 2x* — 25 =263; h) 3x* -256 =1716.
n+l _
. Folosind formula 1 + a+ @+ a* + ... +a*= & = unde a # 1, n e N, calculati:
a-

a) Vx+1,undex=1+2+22+2%+ . +2%,
b) V2x+1,undex=1+3+32+3%+ .. +327
o) Jax+1,undex=1+5+5+5+ . +595
d) m,undex=l+32+34+36+.,_+32014;
e) f35x+1,undex=1+6>+6*+6°+ ... + 620,

Calculati numarul natural x §i arétati cd este patratul unui numar natural, apoi calculati Jx
a) x—4=34+42+ 4>+ . +42;

b) x—9=8(9+9*+9*+ ... +9¥8);

c) x—16=15(16 + 16>+ 16> + ... + 162%),

_ 22n+3 . 62n+5

Aratati ca, pentru orice n € N, urmitoarele numere nu sunt patrate perfecte:
a) x=5n+2; b) x=15n+7, c) x=25n-8; d) x=10n+3;
e x=6"+7; f) x=10"+8; g) x=21"+36; h) x=15"+28.

. Aratati ca numerele de mai jos nu sunt patrate perfecte:

a) x=8+82+8 +8%+ ... +8%0; by x=7+7*+7+ 7"+ ...+ 7%

Fie numarul natural ¢ = 8" - 225" + 152 . 647 unde n € N". Aratati ca numarul Ja este numir natural

par, pentru orice n € N,
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10, Se considerd numarul a =9 607" +9>*' 127 .15% +9°*1 127" . 57?16, unde n € N'. Aratati ca

numarul Va este numar natural par, pentru orice n € N,
N, Efectuati:
a) V157, 21%, (2297, =5, 1 Vo' Va' Ve Lae 2
b) 2034, V12272, 20 3754, 22 352 22507
Q) (=27 -(=3)*, J(=2)* - (=3) - (=5)7, J(=2)* - (=5)* - (=7)* ;
d) =177, J20)', 270, YB3, J=15)°, J-28)"

12.  Calculati ridacina patratd, folosind algoritmul de extragere a radacinii patrate:
a) J4096: 2304; \3136; J1764; /5184; /7056 ;
b) J15376; \18496: 29584; 132496; /104976 .

13.  Calculati:
a) /55696 —/54756 +/9216 ; bl V186624 — /419904 ++/148996 .

14, Calculati:
a) V524122 ; b) V8 +15%; o) 7P +247; d) V92 +122 +207 ;
o) 200160 +97;  f) JaT_272+48; ) 33037187 +3°32° .
15. Determinati-1 pe x € N, stiind ca:
Q) V2P0 0P _ g _ a0 _ p6x,
b) V372337 2305 2.3 _2.37-2.3-2=3".

16. Demonstrati ¢a numarul 4 = 80 - 52" - 4% + 20 - 10*" - 2*" este patrat perfect pentru orice n € N.

17. Determinati numarul natural x care verifica egalitatea:

V144344382434 +..43.47° 13.47 =20

18. Calculati valoarea numarului:

[1 1 1 1 ) ( 1 1 1 J 180
x= || —+—+—+..+ = + +.t r—_—
1-:2 23 3.4 53-54 54.55 55.56 107-108 7

19. Se considera numarul a=9>"-144"-16+81.12*" 9% +25.4*>.9" 5 e N'. Aratati ca Ja este

- . «
numar natural par, oricare ar fin e N'.

20. Determinati valoarea numarului natural a pentru care a = V1434547 +...+2021+2023 .
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1.2. RADACINA PATRATA A UNUI NUMAR RATIONAL NENEGATIV

1. Se considerd multimea:
A:{_éz \/Ea —2§5 5323 la —2\/17 _3\/_9_1 \/—8—1’ _\/Ia é, 0515}
5 4 4 8
Scrieti elementele multimilor: A "N; AN Z; AN Q; A N (Q\Z); AN (Z\N).

2. Calculati:

a) \E; ),/ g |- 4 |24,
169 289

7 9
. 256. I \es SRrs MRS
i) 4% ; il 2% ; k) 14% g ) 12%%.
3. Calculati:
a) J0,64; b) JL69; c) /5,76
d) /0,2304; e) |/0,2916; ) \[4,6656 ;
gl /10,4976 ; h) (1,164 ; ) 6,456 .

4, Calculati'

a) 1— 2— J0,(4) +0,(6)-/0,5625
b) 1—., — - 2. 4. /3.0625 + 3. J0.64

5. Calculati:

o) [LH345+7+..+2021 b J1+3+5+7+...+75.
14345+7+..41013 ° 143+5+7+..+37°

2 ( 11 1 1 ) ( 1 1 1 )
o || —=F—=t—+...t - + +..+ :
50\1-2 2.3 34 63-64 64-65 65-66 127128

1 1 1 1 1 1 1
d) ZK—+—+——+...+ )—( + +o.t+ ) y
-2 2.3 3. 74-75 75-76 76-77 149-150

6. Calculati numérul:

N=Jty—67 ++y+77 —Jx-y=57 =J(x-y+6)*,

unde x §i y sunt numere rationale astfel incdt 2 <x<2§i-3<y<3.
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1.3. Multimea numerelor reale

1. Se considerad multimea:

A={—§, ~4, 0,080). 3. -V36, =, —‘/21 3.5, 72, ~147.
___\/1500, .7, V12, - /%, —‘/0,(4)}_

Scrieti elementele multimilor:
ANN;ANZ; A NQANQANZ; AR, AN (R\Q); AN (Q\ 7).

2. Se considerd multimea:

O VAN VR Y A2 T T, - T -3, 5}

Scrieti elementele multimilor:
ANNANZ; AN QANQ ANR, AN (RVQ); A\Z; A\ N,

Scriefi elementele mulfimilor 4 " N; 4 N Q; 4 N (R\ Q).

3. Fie multimea:

4. Determinati elementele multimilor:

A= {xe N| x| <6}; B={xe Z||x <3};

C={xe R||x=28}; D={xe Z|2<|x <7}
5. Arétati ca numarul x este irational in fiecare dintre cazurile:

a) x=+1:3:5-7-..-2021+2022 ; b) x= \J(14+3+5+7+..+2023)+ 2024 .
6. Aritati ca numerele de mai jos sunt irationale:

a) V2; b) V3; €) 6v2; d) =443
7. Aritati cd numerele de mai jos sunt irationale:

a)4-+2; b} 5 - 2/2; c) 33+5; d) 332 +243.
8. Demonstrati ca, pentru orice numar natural », urmatoarele numere sunt iraionale:

a) 5n+8; b) Vi0n+3; ¢) Vi5n-7; d V5 +2.

EASN Ry =L E N A Teme recapitulative



1.4. REGULI DE CALCUL CU RADICALI

Produsul radicalilor

Dacia>0si b 20, atunci Ja-Jb=vab.

Consecinte: (Va) = Ja' neN; a* =|dl, pentru orice a e R.

Atentie! Dacd a> 0 i b > 0, atunci Ja-b =+Ja b, dar nu avem niciodata m = \/a—2 + \/b—2 . Aceasti
egalitate este falsa. Intotdeauna avem \/m # \/a—2 + \/b_2 .

1. Efectuati calculele:

a) V121,542 b) \/g-\/g-\/lg; o +/5.76-42,25-\[0,16;
d) 3,6-6,4-/6,25; e) /0,08(3) -v/10-4/0,8(3) ; f) 5-V18:4/10.

2. Calculati:

a) /2,4-0,8(3)-/4,5; b) J%-,/@ZS-,’I%; ) @-,13%-,/3,125;

d) J6,347-3.,6; e) /3,24-2,56-/6,25 ; ) 6,25-42,(7)-/5.76.

Catul radicalilor

Oricare ar fia >0 i b 20, avem ﬁz\/g sau \/zzﬁ.
b N b b

Consecinti: [\/%j = ‘/\/Z: = E\/\;; ,neN.

1. Calculati:

a) V972 :/3; b) 180 :+/5 ; o V343:47; d) V384 :6;
e) 405:5; f) /864 :/6; g) V1728 :4/3; h) V1176 : /6.
2, Calculati:
a) V2°-37 4223 b) V375 V3.5 c) V275 205,
d) ¥2° -3 423, e) V275 :y2'.5; f) V¥3°-5:43:5°.
3. Calculati, scriind sub un singur radical:
ol \/300; b) \/540; 9 288; d J294; . 768;
J12 15 J18 J6 J12
g 1215 gl 2592 hi 4536 ) J968 i J192
J15 N Jia g 12

Matematicé - Clasa a Vil-a RN i TN N R N ma,
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1.5. SCOATEREA FACTORILOR DE SUB RADICAL

Dacin>0sin=a- b, atunci \n =a*b =lal\/b pentrua>0si n=-avb pentrua<o0.

1. Scoateti factorii de sub radical:

a) V12; b) 18 c) \48: d) V162 ; e) V243; ) V72,

a) J75; h) /288 ; ) V192, D 450 k) /98 ; I 200.
2. Scoateti factorii de sub radical:

a) \24; b) 216 ; o 54 d) V486 ; e) /864 ; ) 96 :

g) V150 ; h) 294 ; i) 600 ; ) V1014 ; k) 726 ; I V1176

3. Introduceti factorii sub radical:

a) 3V2; b) 6v2; <) 42 d 7v2; e) 11V2; fl 142
9) 8J3; h) 1243; ) 93, ) 1443 k) 1643 ; ) 183
m) 56 ; n 2v6; o) 46; p) 8J6; q) 3V6; 0 76,

4. Calculati:
o) Y13 +{(J5-3) ; b Y(T-4) +y(2-v7) :
o VWE-4) +J(T8-6) +{(V50-8) +5y(1—B) .

Aridtati cd numirul 4= \/(x +1)(x+2)(x+3)(x+4)+1 este numar rational, oricare ar fix € Q.

o

1.6. OPERATII CU NUMERE REALE

1. Calculatia + b §i a— b, stiind ci:

a) a= 143 -16\3+17\3 =133 1043 +18y3 ; b= 831043 1243 +16+/3 —144/3 +114/3 ;

b) a= 62 +1732 =212 =142 +1542 =102 ; b = 942 —21/2 +152 =142 + 182 1242 ;

o) a= 176 -19V6 + 116 =146 = 16x/6 +124/6 ; b= 126 =96 + 76 =146 +16/6 =136 .
2. a) Calculati numirul n = 2g — 3b, unde:

a=93-33-7V3+6\/3 sib=10/3-4J3+63 -83 -34/3.

b) Calculati numirul » = 3a + 2b, unde:

a= 86 -10v6+6v6 =36 + 76 =536 si b= —76 +11V6 —13v/6 + 6/6 —5:/6 + 46 .

3. Efectuati calculele:

a) 16(v3-2v2)+13(243-3v2)-5(33 - 442) ;
b) 3(43-36)-5(33+46)+2(3v3 +74/6) .
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. Calculati produsul 4 - B si raportul %, daci:

a) 4=+/8(\/432-/300 +108 —147); B=+12(98 128 +/32 —/50) ;

b) A=+/48(\32 —\/72 +162 —/288); B=8 (/192 —/108 +/75 —/243).

Calculati a + b si a — b, stiind ca:

a) a= 34150 (8+/50 —10+/48 + 7108 —6+/98) ; b = 4/54 (872 —11/32 +4/75 -3./192) ;
b) a= 524 (575 —3243 = 3432 +44192) ; b = 34216 (54128 = 6+/200 +4+/162 —34/72) .

. Calculati a - b, unde:

a) a= 332 +64108 =727 =572 ; b = 7427 —34/12 +8/32 - 2./98 ;
b) a= 3288 —4+/50 — 24128 + 5432 ; b = 3192 —4/75 — 827 +3/108 .

Calculati produsul x - y si raportul X , unde:
Y

a) x = 150 (/432 =300 + /147 —/192) ; y = /96 (288 =162 ++/32 —/128) ;
b) x = 4454 (675 —5\108 +44/50 ~398) ; y = 34150 (44108 —34/192 + 6./50 —8/32) .

. Calculati produsul x - y, unde:

a) x = 5192 —4/432 +8v27 = 6:/75 + 6427 5 y = 372 —6/128 +44/50 + 818 —2/32 ;
b) x = 3v/384 — 64216 —2/150 + 424 +5/54 ; y = 4/288 —5./128 —8/8 +6+/50 —6~/32 ;
) x= 5v216 —4+/54 =324 —24/384 +/150 ; y = 3432 — 4192 = 7427 + 575 - 4./48 .

I.7. RATIONALIZAREA NUMITORULUI UNEI FRACTII

1.

Rationalizati numitorii fractiilor:

NEN 33" 227 23" 327 3J6

30 48 45 64 56 48

—; h) ——; i) ——; )\ —F—; kKl —; ) —.
I " U E ) s N7 NG
. Rationalizati numitorii fractiilor:

42 6 18 54 84 24
a —=; b) —; ) —; d —; e —; il —;

gENG e Ng oo o o

o 18 2. ) 24 g 12 0 12 g 4

2J6° 27’ 354 NI 36 527
. Calculati:

6 12 18 9 40 9 6
. [3\@+6J§+4\B+2ﬁj_[12\6—3\/§_4\/§j;
18 30 15 8 4 45
o (4ﬁ_6ﬁj_[5ﬁ+2ﬁ_3ﬁ_3oﬁj'
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4., Calculati:

(o)
Jio V8 ) (a5 Vizs)’ J6
BEEHEE B

33 63) (23 B ) 22

43
J8

ME3e)

lﬁb/_zi%[;ﬁjg]'

5. Caleulati:
o (5\%+«/274_\/421_4J_(151\6/€+3\75_4];
" (s ) () )
6. Calculati
? [51\;2_+33§]—(3f/1§+4\6/§_2i/15} ) (%_%_%j_(%_%}
46 6 12 8
c) (ﬁ+ﬁj_(2ﬁ_3\/§—4ﬁ)
- Calculzti:_lz 24 53 45 18 16 18) (12 5 3
o (m 4 8fj [f 2 rj . (4( 62 3&J (m*zﬁ 2)
8. Calculati:
(\F ﬂ@(g fg]f (F+5)m
[ 54 j - 3f
2f 3f 66
9. Efectuati calculele:
5V6+63 3J6+443) 3,18 7))
B N E—— Nﬁ RN
% 3\/66-\;52\/5_5\/1621-/?/5}(6\/5_335+103/§_5\6/5j;
. 4\/2—_6\/5]_£5\/§_7\B_3\/§j;
53 5v2) (43 62 243
) {5~ | o i

Teme recapitulative



